
考題編號：04 考試範圍：第二冊單元一 務必寫工整 在考卷空白處寫下你的計算過程，字體要盡量小。

考試日期：114年 月 日 班級： 姓名： 座號：

1. 設 a = 4, b = 9，則 a, b的等差中項為 、a, b的等比中項為 。

2. 設等差數列 ⟨an⟩的首項為 a1 = 3，第三項 a3 = 15，則 ⟨an⟩的遞迴關係式為 。

3. 設等比數列 ⟨an⟩的首項為 a1 = 3，第四項 a4 = 24，則 ⟨an⟩的遞迴關係式為 。

4. 設數列 ⟨an⟩的遞迴關係式為

{
a1 = 2

an = 3an−1 + 2, n ≥ 2
，則 a5 = 。

5. 設等差數列
⟨
an
⟩
的第 2項為 3，第 14項為 69，則第 10項 a10 為 。

6. 從 1開始，依照先向上、向右、向下、再向右的規律，將所有正整數依序排列如下圖所示。
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畫出由 112到 114的圖形為 。

7. 將正奇數數列依序寫成一正、一負如右：⟨1,−3, 5,−7, · · · ⟩，則第 n項 an = 。

8. 已知等比數列
⟨
an
⟩
的公比是一個負數，且滿足 a2 − a1 = 9，a4 − a3 = 144，

則數列的首項 a1 = 、公比 r = 。

9. 已知 a, 6, b三數構成等比數列，a− 1, 5, b− 4三數構成等差數列，求 a = 。

10. 已知在 2與 12之間插入兩個正數 a, b後，可使得 2, a, b三數成等比數列，a, b, 12成等差數列，

求 a, b兩數為 。

背面還有試題



11. 將白色矩形長條紙等分成 3份，然後將中間的矩形塗灰；接著再將剩下的 2個白色小矩形等分成 3份，並將中

間小矩形塗灰，不斷重複此步驟。

(1)假設 an 為第 n圖中白色矩形的總數，求 a11 = 。

(2)假設 bn 為第 n圖中灰色矩形的總數，求 b7 = 。

第 1圖 第 2圖 第 3圖

12. 一數列 ⟨an⟩滿足


a1 = 1

1

an
=

1

an−1
+ 2n , n ≥ 2

，求 a20 的值為 。

13. 已知 a2x = 3，試求
a3x + a−3x

ax − a−x
= 。

14. 設數列 ⟨an⟩的遞迴關係式為

{
a1 = 1

an = 2an−1 + 1 , n ≥ 2
，

請猜測數列 ⟨an⟩的一般項（以 n表示），並證明之。

15. 用數學歸納法證明：對於所有的正整數 n，4n + 2恆為 6的倍數。



參考答案

1. 6.5，±6

2.
{

a1 = 3

an = an−1 + 6, n ≥ 2

3.
{

a1 = 3

an = an−1 × 2, n ≥ 2

4. 242

5. 47

7. (−1)n+1(2n− 1)

8. 首項為 −9

5
、公比為 −4

9. 3或 12

10. 4, 8

11. (1) 2048 (2) 127

12. 1

419

13. 14

3

14. an = 2n − 1

15. 略


